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« Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele punctajului

indicat in barem.

« Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 puncte)
3

Ji3-43 = (243 -1) = b
1.

=[2\3-1=243-1 2p
2. 2p

Abscisa varfului este x, = ~4 -0, deci a=0

2

Ordonata varfului este y, =— a4 _ 1,deci b=1 3p
3. | 4 -2=2" 2p

2" =-1 nu are solutii reale, din 2" =2 avemx =1 care convine 3p

4. | ¢ -2C)+4C2 -8C3 +16C; =(1-2)' = 3p

=1 Zp

5. — 1= — . . 3p

AM :E(AB+AC), M este mijlocul laturii BC

AM =4i-3], AM =J4* +3* =5 2p
sinx+cosx sinx +cos x B 3p
in| ©+ _sinzcosx+cos£sinx_

6 S 4 X 4 4
. 2p

L.
V2
2
SUBIECTUL al II-lea (30 puncte)

1.2) m+10eN WWW.MATEMATICAROMANIA.RO 2p
7| Cel mai mic meZ care verifica conditia este m =-9 3p
b) | det(A(1)-A4(2)-4(3))=det(A(1))-det(4(2))-det(4(3)) 2p

2 1 1
Cum det(A4(2))=[3 2 1|=0, se obtine ca det(A(1)- 4(2)- 4(3))=0 3p
1 -1 2
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¢) - 2 1 8
det(A(z)) =0, =1,[3 2 11/=0, deci sistemul este compatibil simplu
32 2p
I -1 7
nedeterminat
(x9:¥0:20) =(5—a,a=2,), a€Z este solutia sistemului, y, =./x,z, , a=4
care convine, o :% nu convine, (x,,,,2,)=(1,2,4) 3p
2.a) xoy:x+y—ixy:—ix(y+i)+(y+i)—i= 2p
= (—ix —iz)(y +i)—i=—i(x+i)(y+i)—i, pentru orice numere complexe x, y 3p
b) | xoce=eox=x, pentru orice xeC, )
xoez—i(x+i)(e+i)—i=—i(e+i)(x+i)—i=eox p
—i(x+i)(e+i)—i=x<e=0 este elementul neutru 3p
) xo(—i)=(~i)ox=—i, pentru orice xeC 2p
c
PP=—i ,deci ioi’oi’ 0 0i™ =—i=qa+bi §i a=0,b=-1 3p
SUBIECTUL al I1I-lea (30 puncte)
X +1 ' 2
f'(x)=1+ ( )2=1+ i Z,XER\{—I} 3p
R +1) )
1.a)
Cum f(0)=1, panta tangentei la graficul functiei f este egald cu panta | 2p
dreptei y=x-1, deci dreptele sunt paralele.
x| 1+ 31+—
X 2
lim M =lm—2=2 P
x40 x X—>+0 X
lim (f(x)—2x)= lim (\3/x3+1—x)= lim - ! =0,
X400 X—>400 X—>+00 i/(_x3 + 1) n xm " xz 3p
y=2x este ecuatia asimptotei spre +o .
¢) | f'(x)>0 pentru orice xeR\{-1}, functia este strict crescatoare pe R, deci
injectiva 3p
lim f(x) =+, lim f(x)=-c0, f continud pe R, Im(f)=R, deci f
surjectivi= f bijectiva 2p
2.a) Jf(\/x—l)dx :J‘xizmdx: 2p
1 3p
= "0 +c,ceR .
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F"(x)>=0 pentru orice xe&(-,0], F este convexd, F"(x)<0 pentru orice
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ﬁ)
b) r =506-2In(x*+1)-2x  —2024xIn(x* +1
(—5061112(x2+1)+c) = 112(x - ) Y x2n(x + ): 3p
x +1 x +1
5 -2024
B xln|:(x +1) :|_ xlnf(x) 2p
B x2+1 x4l
" oy 4048x
F (x)_f(x)_ (x2+1 2025 ,xeR 2p
©)

) . 3
xe [O,+oo) , F este concava, x=0 este punctul de inflexiune. P
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